
Leçon 102
Groupe des nombres complexes de module 1.

Racines de l'unité. Applications.

I - Groupe des nombres complexes

de module 1

II - Applications en géométrie

III - Applications en algèbre

Dev 1 : Polygones réguliers constructibles
Dev 2 : Théorème de Dirichlet faible

I - Groupe des nombres complexes de module 1

1) Dé�nition : def, structure, morphismes, U = S1,
exemples [AF90]
2) Exponentielle et fonctions trigonométriques :
def exponentielle, U ∼= R/2πZ, cos, sin, formules trigo
[AF90]
3) Sous-groupes et racines de l'unité : def racines
(primitives) de l'unité, description des sous-groupes,

cardinal µn, partition de Un, n =
∑
d|n

φ(d) [AF90]

II - Applications en géométrie

1) Angles orientés : cas SO2(R), def angle orienté, me-
sures d'angles, relation de Chasles, théorèmes sur les
angles [Aud06]
2) Polygones réguliers constructibles : def nombre
constructible, thm de Wantzel, def angle constructible,
lemmes, description angles constructibles, dev 1 , rq sur
le 17-gone [Car81]

III - Applications en algèbre

1) Triplet pythagoriciens : lien points rationnels du
cercle unité-triplets pythagoriciens, résolution triplets py-
thagoriciens
2) Polynômes cyclotomiques : def pol cyclotomiques,

formules, Wedderburn, irréductibilité, dev 2 [Per04]
3) Représentations de groupes �nis : def, irréduc-
tibles, Mashke, Schur, tables de caractères, cas des
groupes cycliques [CG18]
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